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A prova dos nove na obra “Curso Elementar de Mathematica —
Arithmetica (1892)” dos irmaos Reis

Alana Godoy Lacava®
David Antonio da Costa?

RESUMO

Este artigo insere-se no campo da histdria da educagdo matematica e apresenta uma andlise sobre a
abordagem do contetido “prova dos nove”, presente na segunda edicdo do livro “Curso Elementar
de Mathematica — Arithmetica”, de 1892, escrito por Aardo Reis e Lucano Reis. Intenta-se
compreender alguns aspectos gerais relacionados aos autores, bem como suas formagdes
académicas e profissionais, suas influéncias e principalmente 0 modo como apresentam a prova dos
nove em sua obra. Trata-se de uma analise preliminar de uma pesquisa de mestrado em andamento
do Programa de Pds-Graduagdo em Educacdo Cientifica e Tecnoldgica da Universidade Federal de
Santa Catarina. Essa tem como objetivo compreender quais as diferentes abordagens da prova dos
nove estavam prescritas nos livros didaticos de aritmética, em tempos de Grupos Escolares no
Brasil. Além disso, apoia-se nas concepgdes de Chervel (1990) acerca das vulgatas. Assim, faz-se
uma apropriacdo deste conceito, que Chervel direciona aos livros didaticos, para um contetdo de
ensino: a prova dos nove. Na obra dos irmdos Reis, a prova dos nove aparece no capitulo da
divisibilidade e é definida pelos autores como um procedimento de verificagdo por meio dos restos
das divisdes por nove. Para além das quatro opera¢des fundamentais, € apresentada esta prova para
as operacOes de potenciacao e radiciagéo.

Palavras-chave: Prova dos nove. Livro Didatico. Aritmética. Irmaos Reis.

INTRODUCAO

O presente artigo é uma andlise parcial de uma pesquisa de mestrado em andamento
do Programa de P6s-Graduacdo em Educacao Cientifica e Tecnoldgica da Universidade
Federal de Santa Catarina (UFSC) que se propde investigar as diferentes abordagens
metodoldgicas da prova dos nove®, presentes nos livros didaticos de aritmética, editados na

época dos Grupos Escolares no Brasil (1890-1970).

! Mestranda do Programa de P6s-Graduagdo da Universidade Federal de Santa Catarina — UFSC. E-mail:
alanaglacava@gmail.com.

2 professor Adjunto 111 do Departamento de Metodologia de Ensino do Centro de Ciéncias da Educaco e
docente permanente do Programa de Pds-Graduagdo em Educagdo Cientifica e Tecnoldgica da Universidade
Federal de Santa Catarina. — UFSC. E-mail: david.costa@ufsc.br.

¥ Em tempos passados a prova dos nove fez parte dos contetidos dos livros didaticos, livretos de tabuadas e
também foi ensinada nas escolas. Trata-se de uma prova na qual utiliza-se o noves-fora (calcular o noves-fora
de um ndmero natural qualquer n, significa subtrair deste nimero o maior multiplo de nove nele contido, o
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Alinhado a pesquisa, este texto tem como objetivo apresentar as analises parciais

sobre 0 modo de como a prova dos nove é apresentada na 2* edigdo do livro “Curso
Elementar de Matematica — Aritmética” de autoria de Aardo Reis ¢ Lucano Reis editado no
ano de 1892. Para além da abordagem da prova dos nove intenta-se compreender em quais
outros conteudos esta prova esta relacionada neste livro didatico.

Choppin (2004) nos explica que apos ter sido negligenciado durante muito tempo
pelos historiadores, 0 uso dos livros didaticos como fontes tiveram avangos consideraveis
em um numero cada vez mais significativo de paises, despertando um grande interesse em
pesquisadores nos Ultimos quarenta anos. Além disso, os livros didaticos possuem
multiplas funcdes, dependendo da época, das disciplinas, dos niveis de ensino, dos
métodos e das formas de utilizacdo, assim, as pesquisas historicas sobre essas fontes

abordam aspectos extremamente diversos.

As analises historicas dos livros didaticos também apresentam desafios
metodolodgicos: as analises internas de uma Unica obra didatica poderdo
ndo trazer resultados significativos. 1sso demandaria a necessidade de
comparagdes, ou seja, o estudo por varios livros didaticos de forma a
compreender melhor o “espirito” de certo periodo.

(DASSIE; COSTA, 2014, p. 201)

A pesquisa de mestrado em andamento se apoia nas concepcdes de Chervel (1990)
acerca das vulgatas®. Assim, faz-se uma apropriagdo deste conceito, que Chervel direciona
aos livros didaticos, para um conteido de ensino: a prova dos nove. De modo a identificar
as possiveis vulgatas dessa prova presentes nos livros didaticos no periodo histérico
delimitado.

As fontes que serdo privilegiadamente mobilizadas sdo procedentes dos acervos dos
primeiros Grupos Escolares catarinenses, do Arquivo Publico Estadual de SC, da

Biblioteca Publica de Floriandpolis e, alargando o espectro da pesquisa, principalmente no

gue é equivalente a encontrar o resto da divisao deste nimero n por 9) de ndmeros naturais para verificar se 0
resultado das quatro operagdes fundamentais envolvendo tais nimeros esta correta.

‘A descricdo e a andlise dessa vulgata sdo a tarefa fundamental do historiador de uma disciplina escolar. [...]
as vulgatas evoluem ou se transformam. As exigéncias intrinsecas de uma matéria ensinada nem sempre se
acomodam numa evolugdo gradual e continua, A histéria das disciplinas se da frequentemente por alternancia
de patamares e de mudangas importantes, até mesmo de profundas agita¢gdes. Quando uma nova vulgata toma
o lugar da precedente, um periodo de estabilidade se instala, que sera apenas perturbado, também ele, pelas
inevitaveis variagdes. [...] pouco a pouco, um manual mais audacioso, ou mais sistematico, ou mais simples
do que os outros, destaca-se do conjunto, fixa os "novos métodos", ganha gradualmente os setores mais
recuados do territdrio, e se impde. E a ele que doravante se imita, é ao redor dele que se constitui a nova
vulgata (CHERVEL, 1990, p.203-204).
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Repositorio Institucional da Universidade Federal de Santa Catarina. Este Gltimo é um

espaco virtual que conta com uma base de documentos digitais que se transformam em
fontes na medida em que os mesmos sdo problematizados e utilizados nas pesquisas
historicas. Além disso, essa documentacdo digitalizada esta inserida num diretorio
intitulado “Historia da Educagao Matematica”

(https://repositorio.ufsc.br/handle/123456789/1769), que se encontra disponivel para

consulta da comunidade cientifica. A insercdo e manutencdo desta base de dados é

coordenada por um dos integrantes do GHEMAT e

[...] contou com a participagdo de diversos pesquisadores de distintas
localidades e institui¢Oes e teve como propoésito apresentar a digitalizagdo
de materiais relacionados a educacdo matematica nos primeiros anos da
escolaridade. Revistas pedagogicas, livros didaticos, manuais de ensino,
provas de alunos e legislagdo escolar constituem a base dessa
documentagéo.

(COSTA;VALENTE, 2015, p. 97)

O expediente do uso do repositorio, além de ser uma 6tima opc¢ado para alocagdo de
fontes de pesquisa, facilita o trabalho do historiador & medida que este pode ter acesso a
documentos encontrados e digitalizados por pesquisadores dos mais diversos lugares do

Brasil e até de outros paises.

A OBRA DOS IRMAOS REIS

Aardo Reis se graduou como bacharel em ciéncias fisicas e mateméticas em 1873, e
como engenheiro civil em 1874, ambos pela Escola Central do Rio de Janeiro. Também
atuou como examinador na Inspetoria Geral de Instrucdo Publica do Rio de Janeiro e
lecionou no curso anexo da Escola Politécnica, dando aulas de economia politica,
estatistica, direito administrativo e principios de contabilidade e administracdo (GOMES,
2008). “Ao focalizar Aardo Reis como autor de livros didaticos, devemos inclui-lo,
portanto, na categoria dos intelectuais destacados do século XIX que se dedicaram, entre
muitos outros trabalhos, a escrever obras para o ensino” (GOMES, 2008, p. 73).

Né&o foram encontradas, até 0 momento, referéncias que tratem da vida académica e

profissional de Lucano Reis, 0 que se sabe € que esses autores “eram adeptos ao
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positivismo” (VALENTE, 1999, p.163). Gomes (2008) também destaca que muitas das

obras que Reis escreveu, direcionadas ao ensino da matematica, se inserem adequadamente

num conjunto de livros-texto positivistas, pois revelam caracteristicas explicitas do ideario
de Comte® acerca da matemética. “O teor dessas mencdes é sempre elogioso [...] o autor
faz questdo de explicitar enorme admiragdo pelo fundador do positivismo” (GOMES,
2008, p. 86).

Um dos livros didaticos Aardo Reis, intitulado “Arithmetica”, foi indicado no
“Parecer sobre Obras Didacticas” de 1911, escrito por Orestes Guimardes®, o qual foi
contratado para auxiliar na reorganizacdo do ensino de Santa Catarina. Este documento se
refere a adocdo das obras didaticas, conforme determinacdo do coronel Vidal José de
Oliveira Ramos, governador do Estado de Santa Catarina. A obra aparece entre as
selecionadas para compor a biblioteca dos inspetores escolares, junto & Diretoria da
Instrucéo Plblica (GUIMARAES, 1911).

Muito dos livros didaticos utilizados em Santa Catarina assim como em diferentes
estados do Brasil eram os mesmos, por influéncia do Estado de Sdo Paulo (pioneiro na
implementacdo dos Grupos Escolares no Brasil). Segundo Costa (2014), os livros didaticos
voltados ao ensino primario, adotados em S&o Paulo, faziam parte do rol das obras

adotadas em Santa Catarina.

Em Sé&o Paulo, desde o inicio da Republica, o governo controla a adogdo
dos livros didaticos nas escolas publicas, quer seja sob a alegacdo da
necessidade de uniformizagdo do ensino, quer seja porque legislava sobre
programas e curriculos, ou ainda por se tornar em principal comprador. E
esta situacdo se perpetua também em outras localidades na medida em
gue os professores comissionados levam este modelo aos outros estados,
no caso particular, em Santa Catarina pelo Prof. Orestes Guimaraes.
(COSTA, 2014, p. 58)

> Auguste Comte (1798-1857), filésofo francés, fundador do Positivismo.

® “Paulista de Taubaté, Orestes Guimardes nasceu em 27 de fevereiro de 1871. Ingressou na Escola Normal
de S&o Paulo em 1887, aos dezesseis anos, concluindo-a no ano de 1889. Fez parte, portanto, da primeira
geracdo de normalistas republicanos que, ao longo da Primeira Republica, alcancou grande prestigio e
autoridade intelectual, traduzindo, muito habilmente, as referéncias consideradas importantes para a
regeneragdo nacional e, consequentemente, para a ordem e o progresso”. (TEIVE, 2010, p.229-230). Orestes
dirigiu trés grupos escolares paulistas e em 1906 foi convidado a vir para Santa Catarina para organizar o
primeiro grupo escolar de do estado, na cidade de Joinville. Sua experiéncia e eficAcia como diretor de
grupos escolares de S8o Paulo e Joinville possibilitou-lhe elaborar o plano de nacionalizacdo do ensino
catarinense em 1911, que foi o primeiro passo da grande reestruturagdo da instrucdo publica catarinense
realizada por Orestes Guimaraes, especialmente contratado pelo governador Vidal Ramos (1910-1914)
(TEIVE, 2010).
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A obra que sera analisada faz parte de um curso organizado pelos irmdos Reis,

intitulado “Curso Elementar de Mathematica”, o qual foi dividido em quatro volumes:
aritmética, algebra elementar, geometria preliminar e trigonometria retilinea e esférica.
Lucano Reis também indica que serdo acrescentados outros trés volumes, destinados as
nocBes gerais de astronomia, fisica e mecénica; o desenho linear; a topografia e a
agrimensura (REIS; REIS, 1892). Na parte inicial intitulada “Advertencia da Primeira
Edicao”, escrita em 13 de outubro de 1892, Lucano Reis menciona que esta obra pode ser

direcionada a vérios publicos:

[...] entendemos, porém, que, sem nos afastarmos deste, conviria dar o
presente trabalho mais algum desenvolvimento, de modo a approprial-o,
ao mesmo tempo, ao ensino nos diversos estabelecimentos de ensino
superior do pais, aos alumnos das Escholas Naval e Narmaes, e, ainda,
aos que desejarem seguir a carreira comercial, ou a nobre profissdo de
engenheiros agrimensores, que tdo importante &, de presente, no Brasil.
(REIS; REIS, 1892, p. XIX)

O livro de aritmética teve em primeira edicdo todos os exemplares vendidos, o que
resultou na escrita desta segunda edicdo, a qual foi revisada e corrigida cuidadosamente, e
dedicada aos seus pais Anna Rosa Leal de Carvalho Reis e Fabia Alexandrino de Carvalho

Reis.
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Figura 1: Capa do livro “Curso Elementar de Mathematica — Arithmetica”.

Fonte: (REIS; REIS, 1892).

A obra conta uma introducgéo geral e cinco secfes: A primeira delas trata das seis
operacdes fundamentais (adicdo, subtracdo, multiplicacdo, divisdo, potenciacdo e
radiciacdo) e das propriedades dos numero inteiros; A segunda aborda as fracGes
ordinérias, decimais e continuas; Na terceira sdo apresentados 0s nimeros incomensuraveis
e as aproximagdes numéricas; A quarta secdo trata de razdes e proporcoes, progressdes e
logaritmos; A ultima delas é direcionada as aplicagdes sociais, apresentado os problemas

aritméticos usuais e a metrologia.

A PROVA DOS NOVE NA OBRA

Como ja foi mencionado, a primeira secdo da obra é dividida em livro 1 e livro 2,
sendo que no primeiro deles nos deparamos com o0 ensino das operacdes e logo de inicio €

apresentado um sumario com indicacdo de prova.
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Os autores mencionam que depois de efetuar qualquer operacdo € necessario

verifica-las por meio das provas, as quais consistem em uma segunda operacdo. Também
definem que prova é

[...] uma nova operacéo, egualmente susceptivel de enganos, ndo pode dar
certeza quanto ao resultado da operacdo primitiva: pois, pdde dar-se até o
caso d’um erro desta ser compensado por outro, em sentido contrario, da
prova. O concurso, porém, das circumstancias necessarias para que uma
prova seja falsa é tdo difficil de dar-se, que o grdo da probabilidade
obtida por esta equivale quase a uma certeza. Demais sendo ja raro
commeter enganos em uma operacdo effectuada atentamente, mais raro
sera comettei-os em duas consecutivas, e, ainda mais, que 0s enganos, em
uma e outra, se compensem.

(REIS; REIS, 1892, p.49)

Desse modo, de acordo com 0s autores, as provas Sao suscetiveis a erros, mas estes
ocorrem raramente. Ao término dos ensinamentos acerca de cada uma das operacdes
fundamentais, sdo apresentadas as provas para cada uma delas. Além disso, os autores
mencionam que existem outras formas de verificagdo: a prova real (que utiliza da operacgao
inversa para ser realizada) e prova dos nove (que utiliza-se da diviséo), sendo que a
segunda serd apresentada em outro capitulo do livro. Assim, nesta secdo do livro, sdo
apresentadas as provas reais para cada uma das seis operacdes (incluindo potenciacdo e
radiciacéo).

Cabe mencionar que os irméos Reis consideram a prova dos nove um procedimento
mais simples de ser executado do que a prova real. Essa prova € apresentada no capitulo

intitulado “Divisibilidade™, e ja ha indicacdes no sumario.

SUMMARIO: Defini¢des e theoremas geraes. — Multiplos, submltiplos,
divisor, numero divisivel, resto. — Numeros pares e impares. - Theoremas
relativos & divisibilidade dos multiplos, das sommas, das differencas, dos
restos das divisdes, das poténcias, etc. — Caracteres de divisibilidade por
2,3,4,5,6,7,8, 9¢e 11. — Provas das operacdes arithmeticas sobre 0s
nameros inteiros por meio dos divisores de 9 e 11. — Prova dos nove da
adicdo. — Prova dos nove da subtracdo. — Prova dos nove da
multiplicacdo. — Prova dos nove da divisdo. — Prova dos nove da
potenciacdo. — Prova dos nove da radiciacdo.

(REIS; REIS, 1892, p.199)

No item provas das operacdes arithmeticas sobre os nUmeros inteiros por meio dos

divisores 9 e 11 do livro, os autores iniciam mencionando que
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O corollario do teorema V' (n. 252) e o teorema VI° (n. 253) permitem
aplicar a theoria dos restos & verificagdo do resultado obtido pela
effectuacdo de qualquer das operacBes arithmeticas sobre os ndmeros
inteiros: addicdo, subtracdo, multiplicacdo, divisdo, potenciacdo e
radiciagdo. Para isso, basta determina os restos da divisdo por um mesmo
numero — da somma e suas parcellas, - dos termos da subtracdo e a
diferenca entre eles, - do produto e seus factores, - dos termos da divisao
e respectivo quociente, - e da raiz e da potencia.
(REIS; REIS, 1892, p. 219)

Em seguida, relatam que se pode escolher qualquer nimero além do 11 e do 9, os

quais sdo geralmente adotados, sendo o ultimo a mais “vulgarmente usado” (REIS; REIS,

1892, p. 219). E as verificacOes feitas por meio dos restos das divisdes por nove possuem

um nome especifico: provas dos nove.

Para a prova dos nove da adi¢do, 0s autores apresentam um exemplo numérico

(figura 2) e reescrevem cada nimero da operacdo como um mdaltiplo de nove, somado de

algum resto. Depois sdo somados 0s restos obtidos, referente a cada parcela, e 0 niUmero

encontrado também é rescrito como multiplo de nove mais um resto. Este resto deve

coincidir com o resto do resultado ao ser divido por nove, para que a operacdo esteja

correta de acordo com essa prova.

Figura 2: Exemplo da prova dos
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Corolério do teorema V: O resto da divisdo de uma soma por um nimero qualquer é igual ao da divisdo da soma dos

restos das divisdes das parcelas por esse mesmo nidmero (REIS&REIS, 1982).

8 . X i . ) _—
Teorema VI: Qualquer nimero que ndo divida os fatores de um produto, ndo divide este também, e o resto da divisdo

deste é o produto dos restos das divisdes dos fatores (REIS&REIS, 1982).

Anais do X1V Seminéario Tematico — ISSN 2357-9889



X1V Seminéario Tematico

Saberes Elementares Matematicos do Ensino Primario (1890-1970):

Sobre o que tratam os Manuais Escolares?

Natal — Rio Grande do Norte, 21 a 23 de marco de 2016

Universidade Federal Rio Grande do Norte ISSN: 2357-9889 9
Fonte: (REIS; REIS, 1892, p. 220).

Os autores explicam que na pratica pode-se abreviar o calculo da prova dos nove,
de modo a encontrar o resto das divises de um numero por nove, por meio da soma
consecutiva dos valores absolutos de seus algarismos. Assim, é apresentado outro exemplo

utilizando deste procedimento, como mostra a figura a seguir.

Figura 3: Outra maneira de efetuar a prova dos nove da adicéo.

GOBO% 84 6=09, nove fora" :0; 8 4+ 4 ** =12, nove fora S3
58030 3 45+ 8 =16, nove fora : 7; 7 + 3 =10, nove fora :1;
0687 1 46+ 8 = 15, nowe fora : G; 6+ 7 =13, nove fora :4;

&y | fen

’ - - . Loan - - 5, (um— ."
N8GO3T 4 8 =16, nove fora :7; 746 =13, nove fora:%; h+8+1=14%,
nove fara : 5. :
o - » « R
14657 10+ 424 6= 11, nove fora: 252 + 9 + 7 = 14, nove fora : v.

Fonte: (REIS; REIS, 1892, p. 221).

Nota-se que sdo somados todos os algarismos das parcelas, excluindo o zero e o
préprio nove. Assim, os algarismos sdo agrupados de modo que a soma resulte em um
namero de dois algarismos, 0s quais sdo novamente somados, e por fim, calcula-se o0 noves
fora” do resultado. Depois, continua-se esse processo com os demais algarismos das
parcelas, até encontrar um Gnico nimero (neste caso o numero 5). Por fim, realiza-se o
mesmo com o resultado da operacdo e verifica-se se obteve 0 mesmo valor. Também é
observado o uso da simbologia no lado direito da operacédo de adicdo (cinco sobre cinco)
referente aos nimeros obtidos no final de cada processo, os quais devem coincidir para que
a operacao esteja correta de acordo com a prova dos nove.

Cabe mencionar que, em nota de rodapé, os autores mencionam que “a expressao
noves fora é usada em vez de: dividido por 9 da para resto” (REIS; REIS, 1892, p. 221) e
também relatam que “Ndo se inclui o 9 na somma por ser inutil, visto ndo alterar o resto”
(REIS; REIS, 1892, p. 221).

Para subtracdo, e demais operacdes, apresenta-se apenas 0 segundo processo da
prova dos nove, referente a soma dos valores absolutos dos algarismos. Mas, antes 0s

autores explicam como se procede esta prova:

® Calcular, tirar ou extrair o noves-fora de um ndimero natural qualquer n, significa subtrair deste niUmero o maior
multiplo de nove nele contido, o que é equivalente a encontrar o resto da divisdo deste nimero n por 9.
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Em toda e qualquer subtrac¢do o sutrahendo é sempre egual & somma do
subtractor e da differenca, o que constitue a subtracgdo uma addiccdo
invertida. Por isso, realiza-se a prova dos nove na subtraccédo
determinando, primeiramente, o resto da divisdo por 9 do subtrahendo ou
da somma dos valores absolutos de seus algarismos, e, depois, 0 resto da
divisdo por nove da somma dos restos das divisdes por esses mesmos
nameros do subtractor e da differenca ou da somma dos valores absolutos
dos respectivos algarismos.

(REIS; REIS, 1892, p. 221)

Antes de proceder a prova dos nove da multiplicacdo é relembrado um teorema ja
demostrado anteriormente que diz que “0 resto da divisdo de um producto por qualquer
numero é egual ao produto dos restos das divisoes dos fatores por esse mesmo numero”
(REIS; REIS, 1892, p. 222). Depois € apresentado um exemplo da prova dos nove, baseado
na aplicacdo desse teorema (ver figura 4). Desta forma, séo calculados os restos da divisao
do multiplicador e do multiplicando10 por nove, através dos procedimentos ja mostrados
nas provas dos noves anteriores, e 0 mesmo € feito com o resultado. Neste caso, obteve-se
0 mesmo valor 6, que aponta, de acordo com a prova dos nove, que a operagao esta correta.

Vale ressaltar que “n.f”, escrito no exemplo, € a abreviacao de noves-fora.

Figura 4: Exemplo de prova dos nove da multiplicag&o.

67080%. . . reslo = 7 : ; :
—2)A O — 71
735. . . vesto =0 n. f. ‘3: A '
—_— S P ;

5 61— 4258 Resto =06

G417 =13, n. f.=4;4+8=1‘2, :

g
»

e 74+ 3=140,n.f. = 1;4+5.=60
0?)?)’(1;; 75 6 = 42, n. f. = 6.
2012052
4696258
203107000, o S e - - Resto = 6 443 +1 47 =15, nove fém."_ﬁ:

Fonte: (REIS; REIS, 1892, p. 222).

Na prova dos nove da divisdo os procedimentos sdo justificados pelos autores por
meio do teorema que diz que “em toda e qualquer divisdo, o dividendo é egual ao produto

do divisor pelo quociente si a divisdo é exacta; ou, ao produto do divisor pelo quociente e

10 . . S -
Cabe mencionar que os autores chamam a primeira parcela da multiplicagdo de multiplicando e a segunda de
multiplizador.

Anais do X1V Seminéario Tematico — ISSN 2357-9889




X1V Seminéario Tematico

Saberes Elementares Matematicos do Ensino Primario (1890-1970):

Sobre o que tratam os Manuais Escolares?

Natal — Rio Grande do Norte, 21 a 23 de marco de 2016

Universidade Federal Rio Grande do Norte ISSN: 2357-9889 11

mais o resto, se a divisdo ndo é exacta” (REIS; REIS, 1892, p. 222). Assim, 0s autores

explicam que a prova dos nove para divisdo se procede segundo este teorema, ou seja, usa-
se a representagdo “D =d X q + R”, em que “D” representa o dividendo, “d” o divisor,
“q” o quociente e “R”.

Por fim, apresenta dois exemplos realizando esse procedimento. Calcula-se o resto
da divisdo do quociente, divisor, dividendo e resto por nove e aplica o teorema anterior, a
fim de verificar se o0 noves fora do quociente multiplicado pelo noves fora do divisor e
somado com o noves fora do resto, e calculado novamente o noves fora do valor obtido,

coincide com o noves fora do dividendo.

Figura 5: Um dos exemplos da prova dos nove da divisdo.

r=3. ... 73094875 35 6o a r{ =056
o0 il e
.- 48 Py e = 6}X8 =48
1987 48 — 59 + 3,
. 1125 rs = 3;
TR0 !
logo : r = Is.

Fonte: (REIS; REIS, 1892, p. 223).

Dando sequéncia, € apresentada a prova dos nove para a potencia¢do e menciona-se
que

N&o sendo a potenciacdo mais que uma multiplicacdo cujos factores sdo
eguaes, realiza-se a prova dos nove da potenciagdo do mesmo modo que a
da multiplicacdo; isto é; 1.°, determinando o resto da divisdo por 9 da
raiz; 2.°, effectuando a potenciacdo desse resto e determinando, depois, 0
resto da divisdo dele por 9; 3.°, determinando o resto da diviséo por 9 da
potencia.

(REIS; REIS, 1892, p. 224)

Dessa forma, o procedimento da prova dos nove da potenciacdo € parecido com a

prova dos nove da multiplicacdo. Assim, 0s autores apresentam o seguinte exemplo:
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Figura 6: Um dos exemplos da prova dos nove da divisao.

G
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-1 00
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—_—
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= | oo
—_—
(4N
(w5 |

~.,:,‘l

,“. l

TYPO DO CALCULO :

r —= 4
L 4
16
Y = 4
64.

Fonte: (REIS; REIS, 1892, p. 223).

Os autores explicam que para realizar a prova dos nove na operagdo 614125 = 853,

calcula-se o resto da divisdo de 85 por nove, que resulta em 4; eleva-se 0 4 ao cubo,

resultando em 64; calcula-se o resto da divisdo desse nimero por 9, que € igual a 1. Assim,
o resto da divisdo de 614125 por 9 também devera ser 1 (REIS; REIS, 1892).

Por fim, é apresentada a prova dos nove para a radiciacdo e os autores mencionam

que

Para realizar a prova dos nove de uma radiciacdo, em que 0 numero
proposto € egual & potenciacdo da raiz a um determinado grdo e mais o
resto da operacdo; — determinam-se o0s restos das divisbes por 9 do
numero proposto, da raiz e do resto, e eleva-se o resto da divisdo da raiz &
poténcia indicada, de modo a verificar se o resto da divisdo dessa
potencia por 9 sommado ao resto da divisao por 9 do resto da radiciacéo é
egual ao resto da divisdo do numero proposto por 9.

(REIS; REIS, 1892, p. 225)

Na sequéncia, é exposto pelos autores o seguinte exemplo(REIS; REIS, 1892, p.

225):

V614175 = 85 + 50

Note que se escrevia /614175 = 85 + 50, no sentido de a raiz clbica de 614175

é aproximadamente 85, ou seja, 85 elevado ao cubo € igual a 614125 que somado de 50
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resulta em 614175. Assim, para realizar a prova dos nove, calcula-se o resto da divisdo por

9 (noves-fora) do nimero 614175 que é igual a 6; do 85 que é igual a 4; e do 50 que € igual
a 5. Em seguida eleva-se o noves-fora de 85 ao cubo, ou seja, 4 elevado ao cubo € igual a
64 e calculando-se o noves fora resultaem 1 (6 + 4 = 10 e 1 + 0 = 1) que somado com
0 noves-fora do 50 resulta 5 em (1 + 5 = 6). Este valor coincide com o noves-fora do
radicando 614175 e assim, de acordo com a prova dos nove, a operacao esta correta.

Em seguida, os autores apontam que “do mesmo modo por que acabamos de
proceder para com o divisor 9, procede-se para com o divisor 11 nas provas dos onze; ou,
para com qualquer outro fator 2, 3, 4, 5, 8, 10, 25...” (REIS; REIS, 1892, p. 225). Porém,
relatam que a prova dos nove tem mais garantia de exatiddo e é vulgarmente mais

empregado. E assim, encerram-se as provas dos noves presentes nesta obra.

CONSIDERACOES FINAIS

Este artigo teve o objetivo de analisar a abordagem da prova dos nove presente na
segunda edicdo da obra “Curso Elementar de Mathematica — Arithmetica” publicada em
1892 e escrita pelos irméos Reis. A partir dos estudos realizados constatou-se que Aardo
Reis e Lucano Reis revelam marcas do positivismo em suas escritas, um exemplo esta nas
mencdes as ideias de Auguste Comte acerca da matematica ao longo da obra. Além disso,
encontrou-se a indicacdo da obra “Arithmetica” de Aardo Reis no parecer de obras
didaticas para o estado de Santa Catarina, prescritas por Orestes Guimardes, como
indicag&o de livro a ser inserido nas bibliotecas dos inspetores deste estado.

Quanto a obra de aritmética analisada, trata-se do primeiro de quatro volumes do
projeto organizado pelos irmdos Reis, sendo que 0s outros trés abordam contetdos de
algebra elementar, geometria preliminar e trigonometria retilinea e esférica, nesta ordem.

A partir das analises preliminares da obra, podem-se destacar alguns aspectos
observados quanto a apresentacdo do contetudo da prova dos noves. Este contetudo foi
apresentado no capitulo da divisibilidade e definido pelos autores como um procedimento
de verificacdo por meio dos restos das divisdes por nove. Porém, ao se apresentar as
operacgdes fundamentais, ja havia indicagGes de que esta prova seria tratada mais adiante,

por necessitar da divisao para ser executada. Os autores mencionam que depois de efetuar
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qualquer operacdo faz-se necessario verifica-las por meio das provas, e as chamam de uma

segunda operacdo. Além disso, relatam que as provas sao suscetiveis a erros, porém estes
séo raros de acontecerem.

As provas reais sdo consideradas pelos autores como aquelas que se utilizam da
operacdo inversa para serem executadas, enquanto que a prova dos nove é um
procedimento que se utiliza da divisdo. Cabe ressaltar, que sdo apresentas a prova dos nove
para as seis operacgoes (adicdo, subtracdo, multiplicacdo, divisdo, potenciacdo e radiciacéo),
para isso, todas eram tratadas de forma discursivas e apresentavam-se exemplos
numericos, além da simbologia. Por fim, os autores fazem menc¢&o as outras provas, mas
enfatizam que a dos nove tem mais garantia de exatiddo e é a mais comum de ser

empregada.
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